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z.1 Pares
O préximo axioma a considerar é o seguinte:
Pares (Pares). Quaisquer que sejam os conjuntos a, b, o conjunto {a, b} existe.

VaVb3PVr(x € P+ (x =aVz =1D))

Eis como justificar este axioma a luz da concepgao iterativa. Suponhamos
que a estd disponivel no estagio S, e b no estagio T. Seja M o que quer que seja
dos estagios S e T que ocorre mais tarde. Entao, uma vez que a e b estao ambos
disponiveis no estdgio M, o conjunto {a,b} é uma colecao possivel disponivel
em qualquer estdgio depois de M (o que quer que seja o posterior).

Mas espera! Porqué assumir que ezistem estdgios depois de M? Se néo exis-
tir nenhum, a nossa justificagao falha. Por isso, para justificar Pares, teremos
de acrescentar outro principio a histéria que contamos na 77, nomeadamente:

Estagios-prosseguem. Nao hé dltimo estagio.

Este principio estd justificado? Nada na histéria de Shoenfield afirmava explici-
tamente que nao ha ltimo estagio. Ainda assim, mesmo que seja (estritamente
falando) um acréscimo & nossa histéria, encaixa bem na ideia bdsica de que os
conjuntos se formam em estagios. Aceitd-lo-emos simplesmente no que se segue.
E, assim, aceitaremos também o Axioma dos Pares.

Armados com este novo axioma, podemos provar a existéncia de muitos
mais conjuntos. Por exemplo:

Proposigao z.1. Quaisquer que sejam os conjuntos a e b, existem os seguin-
tes conjuntos:

1. {a}
2. aUb

3. {a,b)

Prova. (1). Por Pares, {a,a} existe, o que é {a} por Extensionalidade.

(2). Por Pares, {a, b} existe. Ora, a Ub = |J{a, b} existe por Unido.

(3). Por (1), {a} existe. Por Pares, {a,b} existe. Ora, {{a}, {a,b}} = (a,b)
existe, de novo por Pares. O

Problema z.1. Mostre que, quaisquer que sejam os conjuntos a, b, c, o con-
junto {a,b,c} existe.

Problema z.2. Mostre que, quaisquer que sejam os conjuntos ai,..., 0y, O
conjunto {as,...,a,} existe.
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