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z.1 Apéndice: Fechamento, compreensao e intersecao

Na 7?7, sugerimos que voltasse atrds no trabalho ingénuo da 7?7 e verificasse
que este pode ser realizado em Z~. Se seguiu esse conselho, um ponto po-
derd té-lo feito tropegar: o uso da intersecdo no tratamento por Dedekind dos
fechamentos.

Recordemos, de 77, que

clos(o) = ﬂ{X :0€ X e X é f-fechado}.

A forma geral disto é uma definigdo da forma:

C =X : p(X)}.

Mas isto deve fazer soar o alarme: uma vez que a compreensao ingénua falha,
nao ha garantia de que {X : ¢(X)} exista. Parece, entdo, perigosamente, que
tais defini¢bes sao truques.

Felizmente, nao sao truques; ou melhor, se o forem tal como estao, entao
podemos empenhar-nos honestamente para as tornar legitimas. Esse trabalho
honesto foi antecipado na ??, quando explicamos por que (| A existe para
qualquer A # (). Mas vamos explicitd-lo.

Dada a Extensionalidade, se tentarmos definir C' como ({X : ¢(X)}, tudo
o que realmente pedimos é um objeto C que satisfaga o seguinte:

Va(z € C VX (o(X) -2 € X)) *)

Suponhamos, agora, que existe algum conjunto, S, tal que ¢(S). Entdo, para
satisfazer Eq. (*), podemos simplesmente definir C' por Separa¢do, do seguinte
modo:

C={zeS:VX(p(X)—zeX)}

Deixamos como exercicio verificar que esta definigdo produz Eq. (*), como de-
sejado. E esta estratégia geral permitir-nos-a4 contornar qualquer uso aparente
da compreensao ingénua na definicao de intersecoes. No caso particular que
nos levou a esta linha de raciocinio, nomeadamente o de cloy (o), eis como isso
funcionaria. Comegamos a prova de ?? ao notar que o € Im(f) U {o} e que
Im(f)U{o} é f-fechado. Assim, podemos definir o que queremos assim:

clof(o) = {z € Im(f) U{o} : (VX 2 0)(X é f-fechado -z € X)}.
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