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story.1 Apéndice: Lei Basica V de Frege

Na 7?7, explicamos que Russell formulou o paradoxo como um problema para
o sistema que Frege delineou nos seus Grundgesetze. O sistema de Frege nao
incluia uma formulagao direta da compreensao ingénua. Logo, neste apéndice,
explicaremos muito sumariamente o que o sistema de Frege incluia, como se
relaciona com a compreensao ingénua e como se relaciona com o paradoxo de
Russell.

O sistema de Frege é de sequnda ordem e foi concebido para formular a nogao
de extensdo de um conceito.! Usando notacao inspirada em Frege, escreveremos
ex F(x) para a extensao do conceito F. Este é um dispositivo que toma um
predicado, “F”, e transforma-o num termo (de primeira ordem), “ex F'(x)”.
Com este dispositivo, Frege propos a seguinte defini¢do de pertenca:

a € b=4s IG(b = ex G(x) A Ga)

grosso modo: a € b sse a cai sob um conceito cuja extensao é b. (Note que o
quantificador “JG” é de segunda ordem.) Frege também sustentava o seguinte
principio, conhecido como Lei bdsica V:

ex F(z) = ex G(x) <> Vo (Fzx < Gr)

grosso modo: conceitos tém extensoes idénticas sse sdo coextensivos. (De novo,
tanto “F” como “G” estdao em posigao de predicado.) Um principio simples
liga agora a pertenca a satisfacao de propriedades:

Lema story.1l (em Grundgesetze). YFVa(a € ex F(x) > Fa)

Prova. Fixe F e a. Ora a € ex F(z) sse 3G(ex F(x) = ex G(z) A Ga) (pela
definicao de pertenga) sse 3G (Va(Fz <> Gz) A Ga) (pela lei basica V) sse Fa
(por légica elementar de segunda ordem). O

E disto resulta quase de imediato a compreensao ingénua:
Lema story.2 (em Grundgesetze.). YF'3sVa(a € s <+ Fa)

Prova. Fixe F; agora Lema story.1 dd Va(a € ex F(z)< Fa); logo 3sVa(a € s+
Fa) por generalizacao existencial. O resultado segue-se, pois F' era arbitrario.[]

O paradoxo de Russell segue tomando F' dado por Vz(Fx ¢ x ¢ x).
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