story.1 A Abordagem Cumulativa-Iterativa

sthistoryzapproach:  Fis um enunciado um pouco mais completo de como estratificaremos os con-
juntos em estéagios:

Os conjuntos formam-se em estdgios. Para cada estdgio S, hé certos
estdgios que sdo anteriores a S. No estagio S, cada colegao cons-
tituida por conjuntos formados em estagios anteriores a S é formada
num conjunto. Nao héd conjuntos além dos que sao formados nos
estdgios. ( , , p- 323)

Isto é um esboco da concepgdo cumulativa-iterativa do conjunto. Servirda de
base a teoria formal dos conjuntos que apresentamos em 77.

Exploremos isto com um pouco mais de detalhe. Como Shoenfield descreve
0 processo, em cada estdgio formamos novos conjuntos a partir dos conjuntos
que tinhamos disponiveis nos estdgios anteriores. Assim, na imagem de Sho-
enfield, no estdgio inicial, estdgio 0, nao ha estagios anteriores, e portanto a
fortiori nao h4 conjuntos disponiveis a partir de estdgios anteriores.! Logo
formamos apenas um conjunto: o conjunto sem membros ). No estigio 1, estd
exatamente um conjunto disponivel a partir de estégios anteriores, logo apenas
um conjunto novo é {@}. No estdgio 2, dois conjuntos estdao disponiveis a par-
tir de estdgios anteriores, e formamos dois conjuntos novos {{0}} e {0,{0}}.
No estagio 3, quatro conjuntos estao disponiveis a partir de estagios anteriores,
logo formamos doze conjuntos novos. ... Assim, a imagem cumulativa-iterativa
dos conjuntos ficard algo assim (com nimeros a indicar estgios):

Entao: por que deveriamos aceitar esta narrativa?

Uma razao é que é uma narrativa agradavel e tratdvel. Dado o fim da
narrativa mais Obvia, isto é, a compreensao ingénua, precisamos de algo de
substancia.

1Por que deverfamos supor que eziste um primeiro estdgio? Ver a nota de rodapé a
Estdgios-sao-ordenados em 77.
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Mas a narrativa nao é apenas agradavel. Temos boa razao para acreditar
que qualquer teoria dos conjuntos baseada nesta narrativa serd consistente. Eis
a razao.

Dada a concepgao cumulativa-iterativa do conjunto, formamos conjuntos
em estagios; e os seus membros tém de ser objetos que ja estavam disponiveis.
Assim, para qualquer estagio S, podemos formar o conjunto

Rg ={x:xz ¢ x e x j4 estava disponivel antes de S}

O raciocinio envolvido na prova do paradoxo de Russell estabelece agora que
o proprio Rg nao estd disponivel antes do estagio S. E isso nao é uma con-
tradicao. Além disso, se aceitarmos a concepcao cumulativa-iterativa do con-
junto, nem sequer deveriamos ter esperado poder formar o préprio conjunto de
Russell. Pois esse seria o conjunto de todos os conjuntos que nao sao membros
de si proprios que “alguma vez estarao disponiveis”. Em resumo: o fato de,
provadamente, nao podermos formar o conjunto de Russell nao é surpreendente,
dada a narrativa cumulativa-iterativa; é antes previsivel.
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