syn.1 Extensionalidade

fol:syn:ext: A extensionalidade, as vezes chamada de relevancia, pode ser expressa infor- explanation
*“ malmente da seguinte forma: os tinicos fatores que influenciam a satisfacdo
de formula ¢ em a estrutura 9t em relagdo a uma atribui¢ao de varidveis s
sao o tamanho do dominio e as atribuicoes feitas por 91 e s aos elementos da
linguagem que de fato aparecem em .
Uma consequéncia imediata da extensionalidade é que, quando duas estru-
turas M e M’ concordam em todos os elementos da linguagem que aparecem
em uma sentenca ¢ e tém o mesmo dominio, M e M’ também devem concordar
quanto a se  em si é verdadeira ou nao.

fol:syn:est: Proposi¢do syn.1 (Extensionalidade). Seja ¢ a formula, e My e My es-
propiestensionality o tyras com MMy | = |Mal, e s uma atribuicdo de varidveis sobre |IMy| = |My].
Se M = M2 R = Rz o P — M2 parg todo simbolo de constante c,

stmbolo de relagao R, e simbolo de funcao f que ocorre em @, entao My, sF ¢

sse My, s F .

Prova. Primeiro prove (por inducao sobre t) que, para todo termo, Valg'sml (t) =
ValzjT2 (t). Entdo prove a proposi¢do por indugdo sobre ¢, fazendo uso da
afirmacao que acabamos de provar para a base da indugao (onde ¢ é atdémica).[]

Problema syn.1. Faga a prova de Proposigao syn.1 em detalhe.

fot:synzeat:  Coroldrio syn.2 (Extensionalidade para Sentencas). Seja ¢ a sentenca
corzextensionality-sent o M) My como em Proposicao syn.1. Entao My E ¢ sse Mo E .

Prova. Segue de Proposicao syn.1 por 77. O

Além disso, o valor de um termo, e se a estrutura satisfaz ou nao a férmula
) ) )
dependem apenas dos valores de seus subtermos.

fol:syn:ent: Proposicao syn.3. Seja M a estrutura, t e t’ termos, e s uma atribuicdo de
PrOPCTEITS yaridueis. Entdao ValTt ([t /x]) = Valz?val?ﬂ )2 (t)-

Prova. Por indugao sobre t.

1. Se t é uma constante, digamos, t = ¢, entdo t[t'/z] = ¢, e Val™'(¢) =
m
M= Vals[\/algﬁ(t/)/x] (c).

2. Se t é uma varigvel diferente de z, digamos, t = y, entdo t[t'/z] =y, e
Valy (y) = Vally,m 1) 0 (4) J8 que s ~y s[Vall (¢') /a].

3. Se t = z, entdo t[t'/z] = ¢'. Mas Valg?\,algn(t,)/x] (z) = ValP'(t') pela
definigio de s[Val?* (t')/z].
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explanation

4. Set = f(t1,...,t,) entdo temos:

Val?l ([t /x]) =
= Vall' (f(t[t' /2], .. tat' /2]))
pela definigao de t[t' /]
= Va4t /), ..., ValT ([t /2]))
pela definicao de Val™ (f(...))
= fm(Valzija1gﬁ(t/)/m] (t1)- - »Val?[TValgﬂ(t/)/z] (tn))
pela hipétese de inducgao

= Val?[TValgn(t,)/w] (t) pela definigao de Valgsn[t\,algn @y (fC)) O

Proposigao syn.4. Seja M a estrutura, ¢ a férmula, t' um termo, e s uma fol:syn:ext:

atribuicio de varidveis. Entdo 9, s E o[t' /] sse M, s[Val?* (t')/x] E .
Prova. Exercicio. O
Problema syn.2. Prove Proposicao syn.4

O ponto de Proposicoes syn.3 e syn.4 é o seguinte. Suponha que temos um
termo ¢ ou a férmula ¢ e algum termo t’, e queremos saber o valor de t[t’'/z]
ou se p[t'/z] é ou nao satisfeita em a estrutura 9 em relagdo a uma atribuigao
de varidveis s. Entao podemos ou realizar a substituicao primeiro e depois
considerar o valor ou a satisfacao em relagao a 91 e s, ou podemos primeiro
determinar o valor m = Val™' (') de ¢’ em 9 em relagdo a s, mudar a atribuicio
de varidveis para s[m/x] e entdo considerar o valor de t em 9 e s[m/z], ou
se M, s[m/z] E ¢. Proposicoes syn.3 e syn.4 garantem que a resposta serd a
mesma, independentemente de como o fagamos.
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