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seq.1 Correcao com Predicado de identidade

Proposicao seq.1. LK com sequentes iniciais e regras para a identidade €
correto.

Prova. Sequentes iniciais da forma =t = ¢ sao validos, pois para toda estru-
tura 9, M F ¢ = t. (Note que supomos que o termo t seja fechado, isto é, que
nao contenha varidveis, de modo que atribuigdes de varidveis sdo irrelevantes).

Suponha que a ltima inferéncia em a derivacao seja =. Ent@o a premissa
ét1 = to, " = A p(t1) e a conclusdo é t1 = to, ' = A, p(t2). Considere
a estrutura 9. Precisamos mostrar que a conclusao é valida, isto é, se M E
t1 =ts e ME T, entdo ou M E x para algum x € A ou M F ¢(ts).

Pela hipétese de inducao, a premissa é valida. Isso significa que, se 9 F
t1 =ty e ME I, entdo ou (a) para algum y € A, M E x, ou (b) M E o(t1).
No caso (a), terminamos. Considere o caso (b). Seja s uma atribuicdo de
varidveis com s(z) = Valm(tl). Por 7?7, M, s E p(t1). Como s ~, s, por 77,
M, s E p(z). Como M E t; = ty, temos Val™ (t1) = Val™(5), e portanto
s(x) = Val™(ty). Aplicando ?? novamente, temos também 90, s E ¢(ty). Por
77, ME o(ta). O
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