seq.1 Derivabilidade e os Conectivos Proposicionais

fol:seq:ppr:  Bistabelecemos que a relacao de derivabilidade  do cdlculo de sequentes € explanation
*¢ forte o suficiente para estabelecer alguns fatos basicos envolvendo os conectivos
proposicionais, tais como ¢ A ¥ F ¢ e ¢, — 1 F 1 (modus ponens). Esses
fatos sdo necessarios para a prova do teorema da completude.

fol:seq:ppr: Proposigéo seq. 1.
prop:provability-land

fol:seq:ppr: 1. Tanto %2} A w + %2 quanto Y2 A w + w

prop:provability-land-left

fol:seq:ppr: 2 Q07 ’(/J l_ Y2} A w

prop:provability-land-right

Prova. 1. Ambos os sequentes ¢ A = @ e p A = 1) sdo derivaveis:

© = Y=

— T T T AL — AL
PAY = @ OANp =P

2. Eis a derivacao do sequente o, v = ¢ A :

© = p =

AR
0, = oA O
fol:segppr:  Proposicao seq.2.
prop:provability-lor
1. ¢V, —p, =) € inconsistente.
2. Tanto ¢ = @V b quanto ¥ = @V 1.
Prova. 1. Damos a derivagao do sequente ¢ V 9, =p, =) =:
=
p=e L __v=9
P = B
¥, 7P, _‘w = wa P, _'¢ =

@Viﬁaﬁ%ﬁw = VL

(Lembre-se de que linhas de inferéncia duplas indicam vérias inferéncias
de enfraquecimento, contragao e troca.)

2. Ambos os sequentes ¢ = @ V1 e Y = ¢ V 1) tém derivagoes:

p = Y =
—— VR ————— VR
o= eV Y= VY O

fol:seq:ppr: Proposigéo Seq.3.
prop:provability-lif

Jol:seq:ppr: 1. @, Y — T/) [ ’(/)

prop:provability-lif-left
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2. Tanto ~¢o F @ = quanto Y = o — .
Prova. 1. O sequente ¢ — ¥, p = 1) é derivavel:

= Y =P
=Y, = P

—L

2. Ambos os sequentes = = ¢ — Y e ¥ = @ — 1 sao derivaveis:

p = L
P, 0 = XE
©, Y = ¢=>¢
—— WR ———— WL
0, = 0, =
—R —R
= =Y Y= o=
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