seq.1 Derivacoes com Predicado de identidade

fol:iseqiide:  Derivagoes com predicado de identidade requerem sequentes iniciais e regras
**¢ de inferéncia adicionais.

Definigao seq.1 (Sequentes iniciais para =). Se t é um termo fechado,
entao = t =t é um sequente inicial.

As regras para = sdo (t1 e t2 sao termos fechados):

ty =t2, I’ = A,g@(tl) . t1 =12, 1" = Av(p(t2)

t1 =to, I = A, p(ta2) ty =12, I" = A, p(t1)

Exemplo seq.2. Se s e t sao termos fechados, entao s = ¢, ¢(s) F ¢(¢):
p(s) = #(s)

s =1t,p(s) = »(s)

s =t,p(s) = »(t)

WL

Isso pode ser familiar como o principio da substitutibilidade de idénticos, ou
Lei de Leibniz.
LK prova que = é simétrica e transitiva:

t1 =1y = t1 =19

=t =% WL to =t3,t1 =t = t1 =19 \:NL
th=1t = t1 =6 _ ta =t3,t1 =12 = t1 =13 XL
t1 =1ty = to =1 t1 =tg,to =13 = t1 =13

Na derivagao & esquerda, a férmula x = t; é o nosso ¢(z). A direita, tomamos
(x) como t; = .

Problema seq.1. Dé derivacoes dos seguintes sequentes:

L = Vavy ((z =y Ap(x) = o(y))
2. 3z p(x) AVY Yz ((p(y) Ap(2) =y = 2) = 3z (p(x) AVy ((y) =y = )
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