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ntd.1 Derivacoes com Predicado de identidade

As Derivagoes com predicado de identidade requerem regras de inferéncia adi-
cionais.

r— =Intro

Nas regras acima, t, t1 e to sdo termos fechados. A regra =Intro nos permite
derivar qualquer afirmacao de identidade da forma ¢ = t diretamente, sem
hipéteses.

Exemplo ntd.1. Se s e t sdo termos fechados, entdo ¢(s),s =t ¢(¢):

s=t S
s=t el o

Isto pode ser familiar como o “principio da substituibilidade dos identicos”, ou
Lei de Leibniz.

Problema ntd.1. Prove que = é simétrica e transitiva, isto é, dé derivagoes
deVaeVy(z=y—oy=x)eVaVyVz((x =yAy=2z2) >z =2)

Exemplo ntd.2. Derivamos a sentenca

VaVy ((o(x) Ap(y)) =z =y)

a partir da sentenca

vy (p(y) =y =)
Desenvolvemos a derivagao de tras para frente:

vy (ply) >y =2) [p(a) A o))"

a — b
((p(a) Ap(b) = a=1D)
Yy ((pla) Np(y)) = a = y)
VaVy ((p(x) Ap(y)) = o =y)

Agora teremos que usar a hipdtese principal: como é uma férmula existencial,
usamos JElim para derivar a conclusao intermedidria a = b.
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, 2Ty (py) =y z i)b a=b JElim
" (p(a) Ap®) S a=b) _ﬁlr‘:;fo
vy ((pla) Np(y)) 2 a=y) VIntro

Y Vy ((e(x) Ap(y)) =z =y)

A sub-derivacao no canto superior direito é completada usando suas hipéteses
para mostrar que a = ¢ e b = ¢. Isso requer duas derivacoes separadas. A
derivagao para a = ¢ é a seguinte:

[y (si(z;) : y_= o)? VElin [w(a)?w(b)ll NEli
LA 2 Rlim

De a = ¢ e b = ¢ derivamos a = b por =Elim.

Problema ntd.2. Dé derivagoes das seguintes férmulas:

L VaVy ((z =y Ae(x)) = o(y))

2. Jwp(z) ANVy V2 ((p(y) Ap(2) =y = 2) = Jz (p(z) A VY (p(y) =y = 7))
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