mat.1 Expressando o Tamanho de Estruturas

fol:mat:sizz HA algumas propriedades de estruturas que podemos expressar mesmo sem  explanation
°*“ usar os simbolos ndo légicos de uma linguagem. Por exemplo, h4 sentencas
que sao verdadeiras em a estrutura se, e somente se, o dominio da estrutura
tem pelo menos, no maximo ou exatamente um certo nimero n de membros.

Proposigao mat.1. A sentenca

Y>p = Jxy Iz .. d2y,
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é verdadeira em a estrutura O se, e somente se, |IM| contém pelo menos n
membros. Consequentemente, M E —p>, 41 se, e somente se, |IM| contém no
mdazimo n membros.

Proposigao mat.2. A sentenca

Y=p = Jx1 22 ... J2y
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é verdadeira em a estrutura O se, e somente se, |M| contém exatamente n
membros.

Proposigcao mat.3. Uma estrutura € infinita se, e somente se, é um modelo
de

{p>1,9>2,0>3,... }.

Nao hd uma unica sentenga puramente légica que seja verdadeira em 901 se,
e somente se, || é infinito. No entanto, pode-se dar sentengas com simbolos de
predicado nao légicos que s6 tém modelos infinitos (embora nem toda estrutura
infinita seja modelo delas). A propriedade de ser uma estrutura finita e a pro-
priedade de ser uma estrutura nao enumeravel nem sequer podem ser expressas
com um conjunto infinito de sentencas. Estes fatos seguem dos teoremas da
compacidade e de Lowenheim—Skolem.
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